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Übungen zur Vorlesung Funktionentheorie

9. Übungsblatt

Aufgabe 1.

Gibt es eine holomorphe Funktion f : U → C auf einer offenen Umgebung U von 0 mit

f (n)(0) = n!nn ?

Aufgabe 2.

Berechnen Sie (z.B. mit Hilfe der Potenzreihenentwicklung der Sinusfunktion):

∫

|z|=2
z2 sin(z̄)dz

Aufgabe 3.

a)
Sei g : D∗

2π = {z : 0 < |z| < 2π} → C gegeben durch

g(z) =
z

ez − 1
.

Zeigen Sie, dass sich g holomorph nach 0 fortsetzen lässt.
b)
Gemäß a) besitzt g eine konvergente Potenzreihenentwicklung g(z) =

∑

n
Bn

n! zn.
Zeigen Sie: Die Zahlen Bn (bekannt als “Bernoullische Zahlen”) erfüllen die Relation

n
∑

j=0

(

n + 1
j

)

Bj = 0 ∀n ∈ N \ {0}.

Bestimmen Sie ferner die Werte von B0, B1, B2 und B3.
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